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Teorema 1. Sia Σ = {v1,v2, ...,vr} un sistema di vettori di E. Sia A l’insieme
delle combinazioni lineari dei vettori di Σ:

A
def
=

{

r
∑

i=1

λivi | λi ∈ K, vi ∈ Σ, (i = 1, 2, ...r)

}

⊆ E (1)

L’insieme (1) è un sottospazio vettoriale di E.

Proof. Presi ad arbitrio due elementi di A:

v =
r

∑

i=1

λivi, w =
r

∑

i=1

µivi,

risulta:

v + w =
r

∑

i=1

(λi + µi)vi =⇒ (v + w) ∈ A

∀λ ∈ K, λv =
r

∑

i=1

λ̃ivi =⇒ (λv) ∈ A, essendo λ̃i
def
= λλi

donde l’asserto.

Definizione. L’insieme (1) si chiama sottospazio generato da Σ e si indica
con A [Σ].
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