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Calcolare il seguente integrale

∫
dx

sin2 x + 3 sin x cos x − cos2 x

***

Soluzione
Conviene riscrivere l’̀ıntegrale:

∫
dx

sin2 x + 3 sin x cos x − cos2 x

=

∫
1

(tan2 x + 3 tan x − 1)

dx

cos2 x
︸ ︷︷ ︸

=d(tan x)

Eseguendo il cambio di variabile x → y = tan x:

∫
dx

sin2 x + 3 sin x cos x − cos2 x
=

∫
dy

y2 + 3y − 1

L’integrale a secondo membro è facilmente calcolabile: si procede per decomposizione in
frazioni semplici, oppure scrivendo y2 + 3y − 1 = (y + k)2 + l, determinando k, l. Quindi
otteniamo:

∫
dx

sin2 x + 3 sin x cos x − cos2 x
=
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2 tan x + 3 −
√
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2 tan x + 3 +
√
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