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Calcolare il seguente integrale:

F (x) =

∫
sin x

1 − sin x
dx

***

Soluzione

F (x) =

∫
sin x − 1 + 1

1 − sin x
dx = −x + J (x)

essendo:

J (x) =

∫
dx

1 − sin x

Eseguiamo il cambio di variabile:

t = tan
x

2
,

donde:

G (t) =

∫
1

1 −

2t

1+t2

2dt

1 + t2

= 2

∫
dt

(t − 1)2
= −

2

t − 1
+ const,

quindi:

G (x) = −

2

tan x

2
− 1

+ const

Cosicché l’integrale vale:

F (x) = −x −

2

tan x

2
− 1

+ const

1


