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Calcolare gli integrali:

∫

dx

sin x
(1)

∫

dx

cos x

***

Soluzione
Eseguiamo il cambio di variabile:

t = tan
x

2
(2)

Quindi

sin x =
2t

1 + t2
, cos x =

1 − t2

1 + t2
(3)

Il differenziale di x è:

dx =
2dt

1 + t2
(4)

In tal modo il primo dei due integrali (1):

∫

dx

sin x
=

∫ 2dt
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dt
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= ln |t| + C
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∣
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Per il secondo integrale eseguiamo lo stesso cambio di variabile, ottenendo:

∫

dx

cos x
= 2

∫

dt

1 − t2
+ C (5)

L’integrale a secondo membro è un integrale notevole (si calcola comunque per riduzione in
frazioni semplici):
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Quindi:
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Osserviamo che l’argomento del logaritmo può essere snellito attraverso le formule di ad-
dizione per la tangente. Infatti:
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per cui:
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