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Calcolare l’integrale

F (x) =

∫

dx

(x + 1)3
√

x2 + 2x
(1)

***

Soluzione
Eseguiamo il cambio di variabile (v. esercizio 844):

x + 1 =
1

t
,

da cui:

dx = −
dt

t2

L’integrale diventa:

F (t) = −

∫ dt

t2

1

t3

√

1−t2

t

= −

∫

t2
√

1 − t2
dt

Applichiamo la formula di riduzione:

∫

t2
√

1 − t2
dt = (At + B)

√

1 − t2 + α

∫

dt
√

1 − t2

Derivando primo e secondo membro rispetto alla variabile t:

t2
√

1 − t2
= A

√

1 − t2 + (At + B) ·
(−t)

√

1 − t2
+

α
√

1 − t2
,

cioè:

t2 = −2At2 − Bt + A + α

Per il principio di identità dei polinomi:







−2A = 1
−B = 0

A + α = 0
,

da cui:

A = −
1

2
, B = 0, α =

1

2

Quindi:

∫

t2
√

1 − t2
dt = −

t

2

√

1 − t2 +
1

2
arcsin t

1



Ripristinando la variabile x e ricordando che F (t) = −

∫

t
4

√

1−t2
dt, otteniamo:

∫

dx

(x + 1)3
√

x2 + 2x
=

1

2 (x + 1)2

√

x2 + 2x −
1

2
arcsin

1

x + 1
+ C

2


