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Calcolare il seguente limite:

lim
x→0
y→0

y (x − 1) (y − 1)3

(x − 1)2 + |y − 1|

è priva di estremi relativi

***

Soluzione
Il rapporto si presenta nella forma indeterminata 0

0
:

lim
x→0
y→0

y (x − 1) (y − 1)3

(x − 1)2 + |y − 1|
=

0

0

Per rimuovere tale indeterminazione uitlizziamo un noto criterio di regolarità per confronto.
A tale scopo osserviapmo che:
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(x − 1)2 + |y − 1|

≤
|y| |(x − 1)| |y − 1|3

|y − 1|

= |y| |(x − 1)| (y − 1)3

Cioè:

∀ (x, y) ∈ X, f (x, y) ≤ g (x, y) ,

essendo f (x, y) = y(x−1)(y−1)3

(x−1)2+|y−1|
, g (x, y) = |y| |(x − 1)| (y − 1)3, mentre X è il campo di es-

istenza di f (x, y). Evidentemente:

lim
x→0
y→0

g (x, y) = 0 =⇒ lim
x→0
y→0

f (x, y) = 0
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