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Determinare il rango della matrice:

A =





a 1 1
1 a 1
1 1 a



 , (1)

al variare del parametro reale a.

***

Soluzione
La matrice è quadrata di ordine 3, per cui:

1 ≤ r (A) ≤ 3

Il deteminante di A è:

det A =

∣

∣

∣

∣

∣

∣

a 1 1
1 a 1
1 1 a

∣

∣

∣

∣

∣

∣

= −a3 − 3a + 2 = (a + 2) (a − 1)3

Determiniamo per quali valori di a si annulla det A

det A = 0 ⇐⇒ (a + 2) (a − 1)3 = 0 ⇐⇒ a = 1,−2

Quindi:

∀a ∈ R − {1,−2} , r (A) = 3

Per a = 1

A =





1 1 1
1 1 1
1 1 1



 =⇒ r (A) = 1

Per a = −2

A =





−2 1 1
1 −2 1
1 1 −2



 =⇒
∣

∣

∣

∣

∣

∣

−2 1
1 −2

∣
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∣

6=0

r (A) = 2
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