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Calcolare l’integrale definito:
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Soluzione
Osserviamo che x

√
x + 2x +

√
x =

√
x (x + 2

√
x + 1) =

√
x (

√
x + 1)

2
, quindi:
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per cui:
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Ciò suggerisce il cambio di variabile definito dalla relazione:

t =
√

x + 1,

da cui.

ex = t2 + 1

exdx = 2tdt

L’integrando diventa:
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x
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= 2 ln |t − 1|
Gli estremi di integrazione rispetto a t sono tali che:

1 ≤ x = t2 − 1 ≤ 4,
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cioè:

2 ≤ t ≤ 4

Quindi l’integrale:
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Abbiamo t ∈ [2, 3] =⇒ |t − 1| = t − 1, donde:
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Integriamo per parti:
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che si calcola per riduzioni in frazioni semplici. Infatti:
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cioè:

1 = (A + B) t − A

Quindi il sistema
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da cui A = −1, B = 1:
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Finalmente:
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