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Risolvere la disequazione:

e3x − ex

ex − 1
> 0 (1)

***

Soluzione
Poniamo t = ex, per cui:

t3 − t

t − 1
> 0 ⇐⇒

t (t2 − 1)

t − 1
> 0

Il segno del numeratore è il segno del prodotto t (t2 − 1)

t
(

t
2 − 1

)

> 0 ⇐⇒ t ∈ (−1, 0) ∪ (1, +∞)

Da ciò segue il segno del rapporto
t(t

2
−1)

t−1

t (t2 − 1)

t − 1
> 0 ⇐⇒ t ∈ (−∞,−1) ∪ (0, 1) ∪ (1, +∞)

Cioè:

t < −1 ⇐⇒ e
x

< −1 mai!

0 < t < 1 ⇐⇒ e
x

< 1 ⇐⇒ x < 0

t > 1 ⇐⇒ e
x

> 1 ⇐⇒ x > 0

Quindi

e3x − ex

ex − 1
> 0 ⇐⇒ x ∈ R − {0}

In realtà x = 0 è soluzione. Infatti tale punto è di discontinuità eliminabile per e
3x

−e
x

ex
−1

:

lim
x→0

e3x − ex

ex − 1
=

0

0
= lim

x→0

ex (e2x − 1)

ex − 1
= lim

x→0

e
x (ex + 1) = 2

1


