Esercizio 581
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Calcolare gli integrali:

e
2. /x” sinh (2" + a) dx

arcsin x
3 < dx

’ V1—z2
*okosk
Soluzione
3tanh x 3tanh x
1. /mdl’ = /3tanhxd (tanhx) == n3 + O

2. /$” sinh (z"*' 4 a) dz. Poniamo:

y=a""+a

cosicche: p
dy = (n+1)2"der = 2"dx = Y

n+1

Quindi

Ripristinando la variabile x:

1
I(x)= h (2"
() T oo (z" +a)+C

arcsin x ; . i
3. /—6 —dr = /earCS‘”d (arcsinx) = *"* 4+ C'



Esercizio 583

Calcolare gli integrali:
1 /sin[ln(m+\/12+l)]dx

1+x2

2. /em”sinwd:p
d
[

Soluzione

*kk

1. Osserviamo che:

A/ x2

Come ¢ noto:

arcsin hz = In <:1c + Va2 + 1)
Quindi:

/\/%:ln@ntx/m)JrCiV%zd[ln(er\/aTH)]

Percio l'integrale puo scriversi:
/sin [ln <x + Va2 + 1)] d [ln (:E + Va2 + 1)]
= — COS [ln <x+\/3:2+1)] +C

2. I(z) = /e S¥gin xdx. Poniamo:
Yy = —cosz,

cosicche:
dy = sin xdx

L’integrale diventa:

[(y):/eydy:ey—i-C’

Ripristinando la variabile x:
I(x) :e—COSI+C

3./ iz_ — [ (Inz)?d(Inz) =2vInz +C

zvVinx



Esercizio 584

Calcolare gli integrali:

1. /de
x
2. /azcéibdx

*kk

Soluzione

1. I(x)= / @daj. Procediamo per decomposizione:

/\/‘d +/lnx

—Il(:L‘ —Ig(a:

I () = 4v/z + Cy
/ln—$dx——ln x + Cy

Quindi:
I(z )—4\/_+ Inz? + C,

avendo incorporato le costanti C', Cs nell’unica costante di integrazione C'.

2.
/ dx _l/ dx _1/ dx
az®+b b ) 1+%2 b 1_1_(\/%@2
1 a
= —— arctan -z | +C
e ()
3.

2d 2 _
/xx:/x—l—oz adx:/l—a d
2+« 2+« 2+«
/ dx
=z —a« 5
x+oz

:;E_\/—/ %

+ ()

=T — a arctan

g\g a|



Esercizio 585

Calcolare gli integrali:

z°—3x+5
1. /—2+9 dx
x2dx
e

3. /sin (a + bx) cos (a + bx) dz

kosksk
Soluzione
1. I(x)= / %dm. Procediamo per decomposizione:
x? xdx dx
I(z) = dr — 3 5
() \/mQ—f—Q% /x2+%+ /x2+%
1) (x) —I5(2) —I3(x)
224+9-9 1
d(z
dx — —x—S/%—x—Sarctanf—I—C’l
1+ (3) 3
da:+9) 1 [d(z*+9) 1
Lx)=- LT 2 [0 T _ 2y 9) + C!
2(7) 2/ 219 2/ iy )G

dx 1 dx 1 x
Ig(m):/$2+9:§/T(§)2:§arctan<§>+03

Quindi:
4 3
I(x)=2— garctang — §ln (2 +9) +C,

avendo incorporato le costanti C, Cy,C5 nell'unica costante di integrazione C'.

3r—4 dx
— =3 dov — 4
/2x2—|—5 /2x2—|—5 j /2:162—4—51

—1 () 1> (x)
1 [d(222+5) 1
I = | 2= T T n (222 +5)+C
1 (@) 4/ T C R

I (x) / dx 1 / dx 1 dx
2 g = — _— - e
2¢2+5 5 ) 1+ %xQ 5 2 \?2
1+ <\/;a:)
1 2
= —— arctan -z | +C
V10 (\/; ) 2



Quindi:

I(z)= zln (*+9) — \;il_() arctan (\/§x> +C,

avendo incorporato le costanti C', Cy,C5 nell’'unica costante di integrazione C.

3. I(x)= /sin (a + bx) cos (a + bx) dz. Poniamo
y = sin (a + bx),

cosicche:
dy = bcos (a + bx) dx

Quindi:
1 1
I(y) =~ dy = —y?
() b/yy 5y TC
Ripristinando la variabile x:

1
I(x):%sinQ(a—kbx)—i—C’

Esercizio 586

(File scaricato da http://www.extrabyte.info)

Calcolare gli integrali:
sin(ln x)
L. / z cos(Inx) dx

9 /cos(?lnx) dx

3. /(e% —1)e"dx

Koksk
Soluzione
1. Poniamo:
y=lInz,
cosicché:
dx
— =dy
T
Quindi:

I(y) = / Slnydy = —In|cosy| + C
cos Y

Ripristinando la variabile x:

I(z)=—In|coslnz|+ C



2. Eseguiamo il cambio di variabile (1):

1
/cos 2yd (2y) = 5 sin 2y + C|

N

I(y) = /cos 2ydy =
Ripristinando la variabile x:

I(z) = %Sin(anx) +C

3. /(62“ —1)e%dr = /e3zdx - /e””dx =3 —e"+ C



